MATEMATYKA
Lista 2 (Elementy logiki, teorii mnogosci, liczby zespolone)

Zad 1. Czy nastepujace zdania sa prawdziwe?

a) Vyer 2> — 42 +3 =0 b) Jper 2° —4x+3 =0 ¢) VoenTyen ¢ >y
d) ElxevaEN r>y 6) vxvy z? = Yy f) vxERHyER y2 =T
9) Vs (x EQV ~(z€ @)) h) (vx e @) v (vx ~(z € @)) i) Yers 2 dzieli n(n + 1)

Zad 2. Wyznacz AUB,ANB,A\ B, B\ A, jesli:
a) A={a,b,c}, B={c,d} b)) A={xeN:z2 <3}, B={reN:x>2}
c) A={reN:xz>5}, B={zeN:zx=2}
d)A={reR:x>4}, B={reR:z <4}

Zad 3. Wyznacz iloczyn kartezjanski A x B oraz B x A, gdzie:
a) A=4{0,1}, B=1{1,2} b) A={1},B={1}
c) A={neN:n<4}, B={2} d) A=N,B = {5}

Zad 4. Przyjmujac, ze punkty ptaszczyzny sa uporzadkowanymi parami liczb rzeczywistych,
naszkicowa¢ ma plaszczyznie A x B i B x A dla nastepujacych zbioréw

a) A={reR:1<zx<3}, B={yeR:0<y<2},

b) A={z:2=2}, B={yeR:-1<y<l1},

c) A={zx:2=0,£1,£2, ...}, B={y:y=2},

d)A={zeR:|jz—-2|>3}, B={yeR:|ly+2| <3},

) A={reR: 524l >0} B={yeR:0<|y—1] <5}

r2—22+8

Zad 5. Sprawdzi¢ czy prawdziwe sg réwnosci
a) Ax (BUC)=(AxB)U((AxC(), b) Ax(BNC)=(AxB)N
c) A\(BxC)=(A\B)x(A\C(O), d) AnN(BxC)=( )
e) Ax (B\C)=(AxB)\ (AxC).

Zad 6. Liczby zespolone (a) (24 1)(4 — i) + (1 + 20)(3 + 44), (b) EHIEE) ") GEIT6D)

1+ 340
(d) (14 23)i + 23 (e) (L2 +i*2)? proedstawic w postaci a + bi.

Zad 7. Obliczy¢ i, i*°, i, i " oraz i" dlan € Z.

Zad 8. Wyznaczy¢ wszystkie liczby z,y € R takie, ze (a) 22(3—1)(2+34)+y(1—1)* = 18+8i,
(b) x% Ty (14—_:;)2 =1+

Zad 9. W liczbach zespolonych rozwigza¢ uktady rownan:
(142 + (1 —d)zg=1+1 221 — (24 1)z = —i
(1 —=d)zy + (1 +1)20 =1+ 34, (4 —21)zy — bzg = —1 — 24.

Zad 10. W liczbach zespolonych rozwigza¢ nastepujace rownania:

(a) 2| +2=2+1, (b) 22 — 42 +5=0, (c) 24 — 422 +5=0,
(d) 22 —5z+4+10i = 0, (e) |z| +2iz = 11 + 81, (f) 22— (5+5i)z+2+11i = 0,
(g) 22 —22=2i—1, (h) z|z| = 24, (i) z* = 42°.

Zad 11. Na ptaszczyznie zespolonej zaznaczy¢ nastepujace liczby zespolone oraz liczby z
nimi sprzezone: 2 41, 2 — 1, —3 + 41, 2, 37, 5t — 4. Obliczy¢ moduty tych liczb.

Zad 12. Punkty z; = —1 + 2, 20 = 1, 24 = 2 4+ 47 sa wierzchotkami réwnolegtoboku.
Wyznaczy¢ polozenie pozostatego wierzchotka zs.



